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2.zgraphenvonPolytopendefin.hnSeien n > d > 2

(i) Aldi) sei das Minimum aller SEIN uih : Für jedes Paar ↳ w

von Ecken eines d- dimensionalen Polytp, m.tn Facetten gibt
es einen V- w - Weg im Graphen von P uh Es Kanten

.

Ä (d)n) sei das Minimum aller SEIN m2 : Für jede Ecke v

eines d- Polybps P nie n Faulten und für jede durch ein

lineares Funktion in fr P allgemeiner Lage induzierte Orientierung
des Graphen von P m2 Senke t gibt es einen gerichteten
v- t - Weg unter Bögen .
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(i ) A- (d) n ) E Äld , n )

(i) Toll , es ein polyuouiah Pinot - Regel fn den Simplex - Agailhms
gibt , so ist ÄH

,
) Polyamid beschränkt

.

HIR.SC#-VERMhThNh- [ WARNEN M
. HIRSCH 1957]

DLD , n ) = n -d

Bem.2.to:5
Autos widerlegt die Hirsch-Vermutung in 20W j
Aldi) < Zu ist aber immer noch gut möglich .

POLYWOMIALE HIRSCH - VERMHTUNL :

Aldi) poeylnid)



Satz [ KALAI 1992]

Ä (d) n ) < 2in . nlootd ( < nlogdtz )
( Man kann den Faktor Zu noch entfernen durch geschichten Auflösung
der Rekursion am Ende des Beans → TODD 204 . )

Definit Si v en Ecke des Polyeder P und 9 en linear
Funktional in allgemeiner Lage fr P ( d. e. hier : 9 ist auf
keinem affinen I- dimensionalen Unterraum

,
der durch ein

Sub - Gleichungssystem an , Pineda-deut beschreibenden Ungleichung -
Systems definiert ist , konstant ) .

Falls sep IUHI : + er } = to
,
so

füge zum bzgl . 4 gewichteten Graphen von P eine Senke heim
,die über die den bzgl . 9 poeihv orientierten Ehemalshohlen

entsprechenden Bögen erkunden wird
.
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(i) AIP,viel sei die Menge aller Facetten F Grad"

von P ul Sup 19h : XEFG > Tv)
(de für aktiven Facetten ) .

SIP , v! ) si die minimale Lage eine , gerichtete Wege, von
v zur Senke

,

Definition H (d) n) : = war ISCP,viel : Pd- Polyeder , 9 hwan,
Funktional in dlg . Lage fu P ,
v C- Ecke von P

,

1A vielen }



Bewunaseh-2.fr
• Wegen Ä (d) n ) E Held

, n ) genügt es
,
zu zeigen :

Hld.cn/E2n.nb8dlfrd?zU-!O.wi-::i::t.:ian...=Haa-z
- ji ![Ein aus v heraus zeigende Bogen

legt in 7 d-I aktiven Facetten ] •

v

• Wir leiten folgende rekursive Abschätzung her :

Aldi ) ± H (d.IE/ItHld-t,n-iItHfdfEI ) (*)
-

!!

hldin)



• Seien P
,
v
,
4 wie den ul IAIP,vielen ; zu zeigen (fr # )

ist :

HP,vie ) Ehldin ) (** )


